Munucrapcreo npoceere Penyosmke Cpbouje
JIpymrBo maremarunuapa Cpouje

ORKPYsRHO TAKMUYEIHLE 13 MATEMATURE
4. mapt 2023.

YerspTHu paspen - A Kareropuja

1. Har je HeroncranTan upenyuurbuiaan noauaoMm P € Q[z]. Heka cy a,b € R rakBu na je
P(a)=P(b)=0na—>beQ. Iorasaru na je a =b.

Hamomena: 3a monunom P € Q[z] kaskeMo na je npexynuubuiIaH ako ce He MOKe IPeICTaBUTH
KA0 IPOU3BOJ ABa HEKOHCTAHTHA HoJuHOMa u3 Q[z].

2. ar je rouBercan yersopoyrao ABCD. Heka cy F u F Tauke noaupa ynucaHe KPy:KHUIE
tpoyraa ABD ca crpanunama AD u AB, penom, a G u H Tauke noaupa ynucase KpPy:KHUIE
Tpoyria BCD ca crpamunama BC u CD, pemom. Iokasaru na ce npase EF, GH u BD
CEeKy y jeIHO] TauKu WU Cy CBE TPU HapaJieJHe aKO U CaMo ako je verBopoyrao ABCD
TAHCEHTAH.

3. Oppemuru cse ¢pyuruuje f: N — N Takse na Baxku
f(m) + f(n) [ m!+nl,

3a CBe MpPUpPOJIHE OpojeBe m U M.

4. (a) Komuko mocToju an3osa noackymnosa Aq, Ag, ..., Ajgo 1 A101 cxyma {1,2,3,...,2023} tako
na 3a cBako i € {1,2,3,...,100} Baxn |A;AA; 11| = 1017
(6) Koauko uMa TakBUX HU30Ba MOACKYIOBA 3a KOje HOmaTHO Basku u |A1g1 AA;| = 1017

5. Hara je ¢pyurmumja f: N — N TakBa ma 3a cBaka nBa paszianumrta OIpupomHa 6poja a,b € N,
takBa na a | b, Basku f(a) < f(b). Ia au f mopa Gutu meomamajyha?

Bpewme 3a pan 180 munyTAa.
Cpaku 3amarak Bpemu 20 moeHa.
Pemema 3amaTaka merasbHO 00pPa3JIOKUTHU.



