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Tre�i razred - A kategorija

1. Ukoliko je AB = A i BA = B, dokazati da su matrice A i B idempotentne, tj. da je
A2 = A i B2 = B.

2. Dat je trougao ABC. Neka su S i Sa, redom, sredixte upisane kru�nice i sredixte
spoǉa pripisane kru�nice koja odgovara temenu A tog trougla. Ako je D podno�je
visine iz temena A i S′ taqka simetriqna taqki S u odnosu na pravu BC, dokazati da
su taqke Sa, S′ i D kolinearne.

3. Da li postoji beskonaqno mnogo prirodnih brojeva r takvih da postoje prirodni
brojevi n, a1, a2, ..., ar ∈ N \ {1} takvi da va�i

n! = a1! · a2! · a3! · . . . · ar! ?

4. Dato je k muxkaraca i n �ena me�u kojima postoje neki parovi koji su me�usobno
kompatibilni, pri qemu je svaka �ena kompatibilna sa barem jednim muxkarcem. Po-
znato je da nije mogu�e svakog muxkarca o�eniti sa kompatibilnom �enom, me�utim,
ako izbacimo bilo kog muxkarca, ovo postaje mogu�e za preostale. Dokazati da je
k = n+ 1.

5. Odrediti sve funkcije f : R → R za koje va�i

f(y)f(x+ y) + xf(x) + f(xy) = f(x+ y)2,

za svako x, y ∈ R.

Vreme za rad 180 minuta.
Svaki zadatak vredi 20 poena.

Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.


