
Ministarstvo prosvete Republike Srbije
Druxtvo matematiqara Srbije

DR�AVNO TAKMIQEǋE IZ MATEMATIKE

25. mart 2023.

Qetvrti razred - A kategorija

1. Neka je C skup kompleksnih brojeva. U skupu {z ∈ C : Re z > 0} rexiti jednaqinu
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2−z−z).

2. Dat je trougao ABC. Oznaqimo sa D,E i F , redom, taqke u kojima upisana kru�nica
unutar tog trougla, sa centrom u taqki S, dodiruje ǌegove stranice AB, BC i CA. Ako
te�ixte T trougla ABC pripada pravoj DE, dokazati da su taqke T , S i F kolinearne.

3. Na tabli je zapisan prirodan broj n. Ana i Bojan igraju slede�u igru, naizmeniqno
vuku�i poteze. Potez se sastoji od brisaǌa napisanog broja i zameǌivaǌa istog sa
razlikom tog broja i nekog ǌegovog delioca koji nije 1, niti sam taj broj (igraq sam
bira delilac). Ako Ana igra prva, u zavisnosti od broja n, odrediti koji igraq ima
pobedniqku strategiju (igru gubi onaj igraq koji ne mo�e odigrati potez).

4. Za konveksan qetvorougao ABCD ka�emo da je lep ako du�ine svih ǌegovih stranica,
du�ina barem jedne dijagonale i povrxina tog qetvorougla imaju celobrojne vredno-
sti. Dokazati da postoji beskonaqno mnogo lepih nepodudarnih qetvorouglova kojima
je du�ina taqno jedne stranice prost broj.

Vreme za rad 240 minuta.
Svaki zadatak vredi 25 poena.

Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.


