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1. Neka su x i y oxtri uglovi za koje va�i sinx = 3
5 i tg y = 5

√
2 − 7. Dokazati da je

π−4x
4y prirodan broj.

2. Na ivicama SA, SB i SC piramide SABC uoqene su, redom, taqke A′, B′ i C ′ takve
da je

SA′

SA
+

SB′

SB
+

SC ′

SC
= 1.

Dokazati da je zapremina piramide SA′B′C ′ barem 27 puta maǌa od zapremine pi-
ramide SABC.

3. Odrediti sve vrednosti realnog parametra a za koje jednaqina

logax (3
x + 4x) = log(ax)2

(
72 (4x − 3x)

)
+ log(ax)3 8

x−1

ima barem jedno rexeǌe u skupu realnih brojeva.

4. Dato je 12 taqaka na kru�nici.
(a) Na koliko naqina se mogu izabrati dve tetive, sa krajevima u datim taqkama, koje
imaju taqno jednu zajedniqku taqku?
(b) Na koliko naqina se mo�e izabrati trougao od tih taqaka tako da se sa obe strane
svake prave na kojoj le�i neka ǌegova stranica nalazi barem jedna od preostalih
taqaka?

5. Milisav je zamislio neki prirodan broj n, te je na tabli zaapisao sve delioce tog
broja koji nisu ve�i od

√
n. Aleksa je uoqio zapisane brojeve na tabli i rekao da mo�e

da ka�e Milisavu konaqan skup nekih brojeva, takav da je broj n, koji je Milisav na
poqetku zamislio, sigurno me�u ǌima. Dokazati da Aleksa mo�e da ispuni svoj ciǉ
ako i samo ako brojevi koje je Milisav zapisao na tabli ne predstavǉaju skup svih
delilaca nekog odre�enog prirodnog broja.

Vreme za rad 240 minuta.
Svaki zadatak vredi 20 poena.

Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.


