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1. Oznaqimo sa Z skup svih celih brojeva. Na�i sve funkcije f : Z → Z takve da za
svaka dva cela broja a i b va�i

f(a+ f(b)) = b+ f(a) + 1.

2. Neka su D, E i F podno�ja visina iz temena A, B i C, redom, na prave odre�ene
stranicama trougla ABC. Oznaqimo sa H ortocentar tog trougla. Na du�ima AD,
BE i CF , redom, date su taqke X,Y i Z takve da va�i
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Dokazati da taqke H,X, Y i Z pripadaju jednoj kru�nici.

3. Na�i sve prirodne brojeve x takve da je broj 2x + 100x+ 1 potpun kvadrat.

4. U nekoj prostoriji se nalazi n>4 ǉudi. Poznato je da va�i slede�e: u svakom skupu
ǉudi koji sadr�i qetiri razliqite osobe va�i da je broj parova ǉudi koji se poznaju
me�u tih qetvoro jednak 0, 3 ili 4. Za koje n se iz ovog uslova mo�e zakǉuqiti da
postoji skup veliqine barem

n
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tako da niko nikog ne zna?

Vreme za rad 240 minuta.
Svaki zadatak vredi 25 poena.

Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.


