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Prvi razred - A kategorija

1. Neka su x1, x2, . . . x2023 ∈ {−1, 0, 1, 2} takvi da va�i

x1 + x2 + . . .+ x2023 = 111 i x2
1 + x2

2 + . . .+ x2
2023 = 999.

Na�i najve�u mogu�u vrednost izraza

x3
1 + x3

2 + . . .+ x3
2023.

2. Dat je trougao ABC. Neka je taqka D podno�je visine iz temena A na pravu BC tog
trougla i neka je ω je kru�nica konstruisana nad du�i AD kao preqnikom. Oznaqimo
sa G drugu preseqnu taqku kru�nice ω i opisane kru�nice oko trougla ABC. Prava
AG seqe pravu BC u taqki H. Dokazati da ako kru�nice opisane oko trouglova ABH
i ACH, redom, seku kru�nicu ω i u taqkama I i J , onda taqka preseka pravih BI i
CJ pripada ω.

3. Oznaqimo sa f(n) najmaǌi zajedniqki sadr�alac brojeva 1, 2, · · · , n, gde je n proizvo-
ǉan prirodan broj. Na�i sve prirodne brojeve n takve da je

f(n) < f(n+ 1) < f(n+ 2) < f(n+ 3).

4.Dat je prirodan broj n. Koliko najvixe topova mo�emo postaviti na tablu dimenzija
n × n tako da svaki top napada najvixe 3 druga topa (napadi izme�u proizvoǉna dva
topa odvijaju se prema xahovskim pravilima, tj. jedan top napada drugog ako se nalaze
u istoj vrsti/koloni table i ako se u toj vrsti/koloni izme�u ǌih ne nalazi niti
jedan drugi top)?
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