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Tre�i razred – A kategorija

Neka je n prirodan, a p prost broj, tako da vaжi 2n2 = p2 + 1 i tako da je1.
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prirodan broj. Odrediti mogu�e vrednosti broja m.

Jedna strana lista papira je osenqena i iz Ƭega je iseqen kvadrat ABCD stranice 2.2.

Uoqene su taqke X, Y, Z i T , na stranicama
BC, CD, DA i AB, redom, i papir je presa-
vijen po duжi XY i po duжi ZT , pri qemu
su se tim presavijaƬem taqke A i C presli-
kale u istu taqku E, kao na slici.

Dokazati da je povrxina vidƩivog osenqe-
nog dela ne maƬa od 1. A B
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Neka su m, n ∈ N. U poƩa tablice m × n upisane su nule i jedinice. Pritom, za svaki3.

skup vrsta, broj kolona koje u preseku sa svakom od Ƭih imaju samo nule jednak je broju
kolona koje u preseku sa svakom od Ƭih imaju samo jedinice.

Dokazati da se kolone te tablice mogu podeliti u parove tako da su kolone istog
para ,,suprotne”: na mestima na kojima prva ima nule druga ima jedinice, a na mestima
na kojima prva ima jedinice, druga ima nule.

Odrediti sve rastu�e geometrijske nizove, kod kojih je proizvod osmog i desetog qlana4.

jednak 1, a razlika sedmog i xestog qlana jednaka 4.

Broj je ovogodixƬi ako je Ƭegov dekadni zapis oblika5.

2c1 . . . ck0ck+1 . . . ck+l2ck+l+1 . . . ck+l+m2,

gde su k, l, m ∈ N, a ci cifre u dekadnom zapisu, za svako 1 6 i 6 k + l + m. Koliko ima
ovogodixƬih brojeva koji su potpuni stepeni? (Broj n je potpun stepen ako i samo ako
je n = ab za neke a, b ∈ N \ {1}.)

Vreme za rad 180 minuta.
RexeƬa zadataka detaƩno obrazloжiti.


