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Drugi razred – A kategorija

Neka je M sredixte stranice BC trougla ABC. Neka je X sredixte luka AB koji ne1.

sadrжi teme M opisanog kruga △AMB, a Y sredixte luka AC koji ne sadrжi teme M

opisanog kruga △AMC. Dokazati da je XY ⊥ AM .

U △ABC temenima A, B, C, redom, odgovaraju unutraxƬi uglovi α, β, γ, a naspram Ƭih su2.

stranice duжina a, b, c. Odrediti sve △ABC za koje vaжi

a3 cosα + b3 cosβ + c3 cos γ 6 abc.

Za koje △ABC se u prethodnoj nejednakosti dostiжe jednakost?

Odrediti sve f : N → N, takve da za svako n ∈ N i sve a1, a2, . . . , an ∈ N, ukoliko je3.

a1 + a2 + . . . + an potpun kvadrat, onda je i f(a1) + f(a2) + . . . + f(an) potpun kvadrat.

U nekoj zemƩi postoji n gradova i k avioprevoznika, gde je n, k ∈ N. Izme�u svaka dva4.

grada postoji dvosmerna aviolinija, qiji je vlasnik taqno jedan avioprevoznik. Svaki
avioprevoznik izdaje neki broj razliqitih qasopisa, tako da u svakom gradu izdaje taqno
jedan, ali moжe izdavati isti qasopis i u razliqitim gradovima. Pritom, ukoliko pu-
tnik putuje iz grada A u grad B direktnom aviolinijom koja je u vlasnixtvu aviopre-
voznika C, onda su qasopisi koje izdaje avioprevoznik C u gradovima A i B razliqiti.
Dokazati da makar jedan avioprevoznik mora izdavati barem
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razliqitih qasopisa,
kao i da postoji podela aviolinija po avioprevoznicima, tako da nijedan ne mora izda-
vati vixe od
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qasopisa. (Za x ∈ R je ⌈x⌉ najmaƬi ceo broj ne maƬi od broja x.)

Vreme za rad 240 minuta.
RexeƬa zadataka detaƩno obrazloжiti.


