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Prvi razred – A kategorija

Odrediti sve trocifrene brojeve abc, gde je a, b, c 6= 0, takve da vaжi abc = 3 · a! + 2 · b! + c!.1.

(abc je broj kome su a, b, c, redom, cifre stotina, desetica i jedinica u dekadnom sistemu.)

Na tabli je napisan niz svih stepena dvojke (1, 2, 4, . . .) u rastu�em redosledu. Aca i2.

Braca igraju igru u kojoj naizmeniqno povlaqe poteze, a prvi na potezu je Aca. Igraq
koji je na potezu zameƬuje dva uzastopna broja sa table Ƭihovim zbirom. Braci je ciƩ
da posle nekog poteza na tabli postoje dva broja ve�a od 1 koji se razlikuju za 1.

(a) Dokazati da Aca moжe povlaqiti poteze tako da spreqi Bracin ciƩ.

(b) Ukoliko je Braci poznato da �e mu u nekom trenutku biti dozvoƩeno da odigra dva
uzastopna poteza, dokazati da onda moжe ostvariti svoj ciƩ.

Odrediti sve prirodne brojeve n, za koje postoje realni brojevi a, b, c tako da vaжi3.

{
a + b + c, ab + bc + ca, abc

}
= {n, n + 1, n + 2}.

Odrediti najve�u mogu�u vrednost broja n, takvog da postoji konveksan n-tougao koji4.

se moжe razloжiti na disjunktnu uniju trouglova koji su ili pravougli jednakokraki
ili pravougli sa uglovima 15◦ i 75◦. (Dva trougla su disjunktna ako nemaju zajedniqku
unutraxƬu taqku.)

Vreme za rad 240 minuta.
RexeƬa zadataka detaƩno obrazloжiti.


