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Qetvrti razred – A kategorija

Odrediti sve mogu�e vrednost realnog parametra t > 0 za koje se rexeǌa jednaqine1.
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Dato je nekoliko me�usobno razliqitih crvenih, plavih i belih korpi (bar po jedna u2.
svakoj boji). Potrebno je rasporediti n razliqitih olovaka u korpe. Ferma je brojao
takve rasporede u kojima su bar po jedna crvena i plava korpa neprazne. S druge strane,
Vajls je brojao rasporede u kojima su sve crvene i plave korpe prazne. Ispostavilo se
da su Fermaov i Vajlsov rezultat isti. Ako ima taqno 2020 korpi u najzastupǉenijoj
boji, koliko ukupno ima korpi?

Na�i najve�i realan broj α za koji postoji niz neparnih prirodnih brojeva a0 = 1 <3.
a1 < a2 < . . . sa slede�im svojstvom:

za svako n, an je najve�i prirodan broj strogo maǌi od α · an+1.

Na�i najmaǌi prirodan broj k sa slede�im svojstvom:4.

me�u ma kojih k celih brojeva postoje razliqiti brojevi a i b takvi da je broj

a2 + 2ab− 3b2 − 2a+ 2b

deǉiv sa 28.

Oko kruжnice polupreqnika r opisan je qetvorougao ABCD u kome je AB = 4, BC = 3 i5.
CD = 2. Dokazati da je 1 < r 6

√
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Vreme za rad: 180 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazloжiti.

Svaki zadatak vredi 20 bodova.


