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Drugi razred – A kategorija

Na�i sve parove realnih brojeva (x, y) takvih da je x > y > 1 i1.

2x2 − xy − 5x+ y + 4 = 0.

U paralelogramu ABCD sa oxtrim uglom u temenu A, podnoжja normala iz temena C na2.
prave AB, BD i AD su redom P , Q i R. Dokazati da presek dijagonala paralelograma
O leжi na opisanoj kruжnici trougla PQR.

Skup X ima 11 elemenata. Podskupovi A1, A2, . . . , An skupa X su takvi da vaжi:3.

(i) 4 6 |Ai| 6 10 za svako i = 1, 2, . . . , n;

(ii) za svaka tri elementa skupa X postoji jedinstven skup Ai kome oni pripadaju.

Dokazati da za bar jedno i (1 6 i 6 n) vaжi |Ai| = 7.

Odrediti sve prirodne brojeve n > 2 za koje jednaqina4.

(2 + cosx)(3 + cosx) · · · (n+ cosx) = (1 + cos2 x)(1 + cos3 x) · · · (1 + cosn x)

ima bar jedno realno rexeǌe.

Oznaqimo sa S3(x) zbir cifara prirodnog broja x kada se on zapixe u brojevnom sistemu5.
sa osnovom 3 (npr. 11 = (102)3, pa je S3(11) = 1+0+2 = 3). Dokazati da za svaki prirodan
broj n me�u brojevima

S3(2
n), S3(2

n+1), S3(2
n+2), . . . , S3(2

3n)

postoje dva jednaka.

Vreme za rad: 180 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazloжiti.

Svaki zadatak vredi 20 bodova.


