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Skup prirodnih brojeva S ima svojstvo da se svaki prirodan broj moжe predstaviti kao1.
zbir nekoliko (jedan ili vixe) razliqitih brojeva iz S. Za x ∈ N, sa f(x) oznaqavamo
najve�i mogu�i broj sabiraka u takvom predstavǉaǌu broja x.

Dokazati da za svako a ∈ S postoji beskonaqno mnogo prirodnih brojeva x za koje je
f(x+ a) = f(x) + 1.

Niz (an) je zadat uslovima2.

a1 = 4 i an =
4n2an−1 − 1

an−1 + 4n2 − 2
za n > 2.

Izraqunati a2020 (u eksplicitnom obliku).

U trouglu ABC je ∢ABC = 2∢ACB. ǋegov upisani krug ima centar I i dodiruje stra-3.
nicu AC u taqki D. Prava AI ponovo seqe opisanu kruжnicu trougla ABC u taqki M .
Taqka K na stranici AC je takva da je IK ‖ BC, a prava MK seqe stranicu BC u taqki
L. Dokazati da normala iz taqke D na pravu MC polovi duж KL.

Znaju�i da vaжi4.

53999 · 14!! · 33!! = 22∗ 6∗3 493 6∗9 ∗96 8∗4 ∗10 6∗4 ∗∗∗ ∗∗∗,

odrediti cifre oznaqene zvezdicom.

(Sa n!! je oznaqen gvosx̄̄ruki fakx̄̄orijel: n!! = n(n− 2)(n− 4)(n− 6) · · · )

Niz prirodnih brojeva a1, a2, . . . , an je takav da je5.

ai = |ai−1 − ai−2| za svako i > 3 i ai 6 2020 za 1 6 i 6 n.

Na�i najve�u mogu�u duжinu ovog niza.

Vreme za rad: 180 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazloжiti.

Svaki zadatak vredi 20 bodova.


