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Tre�i razred – A kategorija

U trouglu ABC je AB = 17 i AC = 14, a taqke D, E i F na stranicama BC, CA i AB1.
redom su takve da je

BD : DC = CE : EA = AF : FB = 1 : 2.

Ako taqke A, D, E i F leжe na istom krugu, na�i duжinu stranice BC.

Rexiti sistem jednaqina u skupu kompleksnih brojeva:2.

{

|z|2 + zw + w = 2+ 6i

|w|2 + zw + z = 2− 4i.

Na�i sve brojevne sisteme u kojima je broj 3 806 130 qetvorocifren palindrom.3.

(Palingrom je broj ili niz karaktera koji se isto qita unapred i unazad.)

Na�i sve funkcije f : R+ → R
+ takve da za sve x, y ∈ R

+ vaжi4.

f(f(x) + f(y)) = xf(f(y))f(x+ y).

Da li postoje dva disjunktna skupa celih brojeva, svaki sa bar tri elementa, takva da:5.

(a) za svaka dva razliqita broja a i b iz istog skupa postoji broj c iz drugog skupa
takav da je 2c ∈ {a+b, a+b+1}?

(b) za svaka dva razliqita broja a i b iz istog skupa postoji broj c iz drugog skupa
takav da je 2c ∈ {a+b, a+b+2}?

Vreme za rad: 180 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazloжiti.

Svaki zadatak vredi 20 bodova.


