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Drugi razred – A kategorija

Dokazati da postoji beskonaqno mnogo prirodnih brojeva deǉivih sa 11 kod kojih je1.
zbir cifara jednak proizvodu cifara.

Realni brojevi a, b, c i d su takvi da vaжi2.

a+ b+ c+ d = 5 i (a+ b)(c+ d) + (a+ c)(b+ d) + (a+ d)(b + c) = 15.

Dokazati da je bar jedan od brojeva a, b, c, d maǌi od 1.

Kruжnica γ dodiruje iznutra kruжnicu Γ u taqki X. Prava ℓ seqe kruжnicu Γ u taqkama3.
A i D, a kruжnicu γ u taqkama B i C, pri qemu je taqka B izme�u A i C. Dokazati da
je

XA2

XD2
=

AB ·AC

DB ·DC
.

Neka su m i n prirodni brojevi. U svako poǉe kvadratne table n× n upisan je po jedan4.
ceo broj. Pux̄̄ je niz me�usobno razliqitih poǉa u kome je prvo poǉe u prvoj vrsti,
posledǌe u n-toj, i svaka dva uzastopna poǉa imaju zajedniqku stranicu. Dokazati da:

(a) ako je m 6 n, uvek postoji put u kome je zbir upisanih brojeva deǉiv sa m;

(b) ako je m > n, takav put ne mora da postoji.

Dato je nekoliko taqaka u ravni, pri qemu nikoje tri nisu kolinearne. Nacrtano je5.
nekoliko duжi sa krajevima u datim taqkama tako da je svaka taqka teme najvixe qetiri
duжi. Dokazati da se svaka duж moжe obojiti jednom od dve boje tako da nikoje tri date
taqke nisu temena jednobojnog trougla.

Vreme za rad: 180 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazloжiti.

Svaki zadatak vredi 20 bodova.


