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Prvi razred – A kategorija

Pozitivni brojevi a, b, c, d, e su takvi da je1.

a(b+ c) = b(c+ d) = c(d+ e) = d(e + a) = e(a+ b).

Dokazati da je a = b = c = d = e.

Dva igraqa igraju slede�u igru: oni naizmeniqno zapisuju po jednu cifru, redom sleva2.
nadesno, pri qemu nijedan igraq ne sme ponoviti ve� iskorix�enu cifru. Igra se za-
vrxava posle xest poteza. Prvi igraq pobe�uje ako je tako dobijen xestocifreni broj
sloжen, a drugi ako je prost. Koji igraq ima pobedniqku strategiju?

Dat je prirodan broj n takav da 6 | n. Dokazati da postoji konveksan n-tougao qiji su3.
svi uglovi jednaki i koji se moжe podeliti na figure slede�a dva tipa:

(1◦) pravilne k-touglove za neko k < n;

(2◦) trougaone odseqke A1A2A3 pravilnog ℓ-tougla A1A2 . . . Aℓ za neko ℓ < n.

Odrediti sve nenegativne cele brojeve n i cifre a, b i c za koje je broj4.
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proizvod tri uzastopna prirodna broja.

Vreme za rad: 240 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazloжiti.

Svaki zadatak vredi 25 bodova.


