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Prvi razred – B kategorija

1. Data su slede�a tri iskaza o prirodnom broju n:

• ako je n deǉiv sa 3, onda je paran;

• n je deǉiv sa 5 i neparan je;

• n nije deǉiv sa 3 ili n nije deǉiv sa 5.

Odrediti koje sve ostatke pri deǉeǌu sa 30 mogu imati oni prirodni brojevi n
za koje su taqna dva od navedena tri iskaza, a jedan netaqan.

2. Dat je 4ABC. Na stranicama AC i BC su odabrane taqke M i N , redom, takve
da va�i AM = BN . Kru�nice opisane oko 4ANC i 4BMC seku se jox u taqki P
(pored taqke C). Dokazati da je prava CP simetrala ugla kod temena C.

3. Za prirodan broj n ka�emo da je zgodan ako cifre koje uqestvuju u ǌegovom zapisu
mo�emo razbiti na dve grupe takve da su zbirovi cifara u tim grupama me�usobno
jednaki (npr. broj 121 jeste zgodan jer u jednu grupu mo�emo staviti dve jedinice
a u drugu cifru 2, i tada va�i 1 + 1 = 2; broj 2019 nije zgodan jer �e, pri ma
kakvom razbijaǌu, grupa u kojoj je cifra 9 imati ve�i zbir nego druga grupa).

a) Odrediti najmaǌi prirodan broj n takav da su oba broja n i n+ 1 zgodni.

b) Da li postoje tri uzastopna prirodna broja koji su svi zgodni?

4. Data je funkcija

f(x) =
ax+ 2

3x− 1
a

.

Odrediti sve mogu�e vrednosti realnog parametra a takve da za sve realne vre-
dnosti x za koje je f(x) definisano va�i da je i f(f(x)) definisano i f(f(x)) = x.

5. Data je kvadratna rexetka 4×4 saqiǌena od 16 taqaka (videti sliku). Koliko ima
pravougaonika sa temenima u ovim taqkama? (Kvadrate tako�e smatramo speci-
jalnim sluqajevima pravougaonika.)

Vreme za rad 240 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.


