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Qetvrti razred – A kategorija

1. Dat je oxtrougli 4ABC. Neka su AA0, BB0 i CC0 ǌegove visine, A1, B1 i C1

sredixta stranica BC, AC i AB, respektivno, a O centar opisane kru�nice.
Dokazati da je obim 4A0B0C0 maǌi od 2(OA1 +OB1 +OC1).

2. Dat je prirodan broj n. Odrediti koliko postoji konaqnih nizova (a1, a2, . . . , at)
(gde t ∈ N nije unapred fiksirano) koji ispuǌavaju slede�a tri uslova:

• a1, a2, . . . , at ∈ {1, 2, . . . , n};
• za sve j, 1 6 j 6 t− 1, va�i aj 6 aj+1 + 1;

• ne postoje j i k, 1 6 j 6 k 6 t− 1, za koje va�i ak 6 aj = ak+1.

3. Za prirodan broj n oznaqimo sa xn broj koji se dobije uzastopnim zapisivaǌem
svih prirodnih brojeva od 1 do n jedan iza drugog (npr. x14 = 1234567891011121314).
Oznaqimo sa f(n) ostatak pri deǉeǌu broja xn sa 11. Da li postoje prirodni
brojevi t i n0 takvi da za sve n ∈ N, n > n0, va�i f(n+ t) = f(n)?

4. Na�i sve funkcije f : R+ → R+ takve da za sve pozitivne realne brojeve x i y
va�i

f(x) + f(y) =
(
f(f(x)) + f(f(y))

)
f(xy),

i da pritom samo konaqno mnogo slika iz kodomena ima vixe (tj. bar 2) originala.

Vreme za rad 240 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.


