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Prvi razred – A kategorija

1. Dat je polinom
P (x) = anx

n + · · ·+ a1x+ a0

sa celobrojnim koeficijentima. Ako polinom P ima dve razliqite celobrojne
nule koje nisu pozitivne (i mo�da jox nula osim ove dve) i pritom va�i P (1) = 2,
dokazati:

a) a0 = 0;

b)
∑

2|i ai =
∑

2-i ai.

2. U 4ABC taqke O i I predstavǉaju centar opisane i upisane kru�nice, redom.
Neka je O1 centralnosimetriqna slika taqke O u odnosu na taqku I, i neka je I1
centralnosimetriqna slika taqke I u odnosu na taqku O. Ako O1 le�i na visini iz
temena A a I1 le�i na visini iz temena B, dokazati da je 4ABC jednakostraniqan.

3. Dokazati da postoji beskonaqno mnogo parova razliqitih prirodnih brojeva
(m,n) takvih da je zbir svih pozitivnih delilaca broja m2 jednak zbiru svih
pozitivnih delilaca broja n2.

4. Svaka taqka prostora je obojena jednom od tri boje. Dokazati da se mo�e odabrati
jedna od te tri boje takva da, za svaki pozitivan realan broj r, postoji trougao
povrxine r qija su sva tri temena obojena izabranom bojom.

Vreme za rad 240 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.


