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Qetvrti razred – A kategorija

1. U skupu realnih brojeva rexiti jednaqinu:
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2. U tetivnom qetvorouglu ABCD va�i AB = 3, BC = 6 i 4ACD je jednakostra-
niqan. Neka je O centar opisane kru�nice oko qetvorougla ABCD, a E presek
dijagonala AC i BD. Izraqunati ]DOE.

3. Neka je A skup prirodnih brojeva takav da svi brojevi maǌi od 256, kao i svi
stepeni dvojke, pripadaju skupu A (preostali prirodni brojevi mogu a ne moraju
pripadati skupu A). Posmatrajmo sada beskonaqan niz koji se dobija ako sve
brojeve iz skupa A pretvorimo u binarni zapis i ispixemo ih jedan iza drugog u
rastu�em poretku. Dokazati da u ovom beskonaqnom nizu postoji 2019 uzastopnih
cifara od kojih je taqno 1000 jedinica.

4. Data je diferencijabilna funkcija f : R→ R koja ima bar dve razliqite realne
nule. Dokazati da funkcija 2019f(x) + f ′(x) ima bar jednu realnu nulu.

5. Na skupu prirodnih brojeva ve�ih od 9 definixemo funkciju f na slede�i naqin:
ako je c1c2 . . . cs (s > 2) dekadni zapis broja n, tada je f(n) prirodan broj koji
se dobija zamenom svih pojava cifre c1 u broju n cifrom c2, i zamenom svih
pojava cifre c2 u broju n cifrom c1; ukoliko se nakon ove operacije pojave vode�a
nula u rezultuju�em broju, ona se brixe. (Na primer, f(2375342) = 3275243 i
f(502305) = 52350.) Na�i sve prirodne brojeve koji se mogu javiti kao vrednost
izraza

n

f(n)
.
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Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.


