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Tre�i razred – A kategorija

1. Za sve x ∈
[
0,
π

2

]
dokazati nejednakost:

cos(sinx) > sin(cosx).

2. Kvadratna tablica formata 6× 6 je popuǌena brojevima ±1 na takav naqin da, za
svako poǉe tablice, proizvod brojeva upisanih u tom poǉu i svim ǌemu susednim
poǉima iznosi 1. (Pod susednim poǉima podrazumevamo poǉa koja imaju bar jedno
zajedniqko teme.) Dokazati da je u svakom poǉu tablice upisan broj 1.

3. Za dati skup taqaka u prostoru S, oznaqimo sa `(S) skup svih taqaka u prostoru
koje le�e na bar jednoj pravoj kroz dve taqke skupa S. Neka se skup S sastoji
od qetiri taqke koje nisu sve u istoj ravni. Dokazati da je broj taqaka koje ne
pripadaju skupu `(`(S)) konaqan i odrediti taj broj.

4. Na�i sve neparne prirodne brojeve n za koje va�i

n = 2019ϕ(ϕ(. . . ϕ︸ ︷︷ ︸
10 puta

(n) . . .)).

5. Za pozitivne realne brojeve a, b i c dokazati nejednakost:√
a+ 2b+ 3c

3a+ 2b+ c
+

√
b+ 2c+ 3a

3b+ 2c+ a
+

√
c+ 2a+ 3b

3c+ 2a+ b
> 3.
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