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Drugi razred – A kategorija

1. Nikola je zamislio 4 razliqita realna broja i na tabli je zapisao proizvod
svaka dva od ǌih (qime se na tabli naxlo 6 brojeva). Dule je izbrisao jedan od
tih brojeva, nakon qega je na tabli ostalo 5 uzastopnih prirodnih brojeva. Koji
je broj Dule izbrisao?

2. Za prirodne brojeve k, m i n koji ispuǌavaju nejednakosti k > 2 i m < n va�i
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= 0,x1x2 . . . x9x1x2 . . . x9x1x2 . . . x9 . . .

gde su x1, x2, . . . , x9 neke cifre (ne nu�no razliqite), i blok x1x2 . . . x9 se peri-

odiqno ponavǉa beskonaqno mnogo puta. Na�i sve mogu�e vrednosti za
�m
n

�k

.

3. Dat je 4ABC u kom je ugao kod temena A tup i AB 6= AC. Simetrala ugla kod
temena A seqe stranicu BC i opisanu kru�nicu u taqkama D i E, redom. Neka
se kru�nice nad preqnicima BC i DE seku u taqkama K i L. Dokazati da taqka
simetriqna taqki A u odnosu na pravu BC le�i na pravoj KL.

4. Za date prirodne brojeve b i n, Alisa i Boba igraju slede�u igru. U prostoru
je dato n taqaka u opxtem polo�aju (nikoje tri nisu kolinearne, nikoje qetiri
nisu komplanarne), i svake dve su povezane jednom du�i. Oni naizmeniqno boje
neobojene du�i – najpre Alisa oboji jednu du� crveno, a zatim Boba oboji b
du�i plavo, i tako dok ima neobojenih du�i. Alisa pobe�uje ako kreira crveni
trougao, dok Boba pobe�uje ako se igra zavrxi, a Alisa nije kreirala crveni
trougao.

a) Ako va�i b <
√

2n− 2− 3
2 , dokazati da Alisa ima pobedniqku strategiju.

b) Ako va�i b > 2
√
n, dokazati da Boba ima pobedniqku strategiju.

Vreme za rad 240 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.


