
Ministarstvo prosvete, nauke i tehnoloxkog razvoja
Druxtvo matematiqara Srbije

DR�AVNO TAKMIQEǋE IZ MATEMATIKE
UQENIKA SREDǋIH XKOLA

11. mart 2017.

Drugi razred – A kategorija

1. Koliko najvixe stranica mo�e imati konveksan mnogougao kome su du�ine svih
dijagonala jednake?

2. U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina:

x+ y + cos z = 3;

2x− y + sin{z} = 1;

x− 3y − arctg z2 = −2.

(Sa {z} oznaqavamo razlomǉeni deo broja z, tj. {z} = z − bzc.)

3. Neka funkcija odraz preslikava cifre 0, 1, 2, 5, 8 u cifre 0, 1, 5, 2, 8, redom. Priro-
dan broj n = tktk−1 · · · t1t0 nazivamo odrazabilan ako su mu sve cifre iz skupa
{0, 1, 2, 5, 8} i pritom va�i t0 6= 0, i definixemo

odraz(n) = odraz(t0)odraz(t1) · · · odraz(tk−1)odraz(tk)

(drugim reqima, funkcija odraz predstavǉa odraz u ogledalu broja na ekranu
kalkulatora). Na�i sve prirodne brojeve n sa slede�im osobinama:

1◦ n je odrazabilan i odraz(n) = n;

2◦ n2 je odrazabilan i odraz(n2) = n2.

4. Baron Minhauzen �ivi u zemǉi Z u kojoj su gradovi u vlasti kancelara Ota
i kraǉa Fraǌe (svaki grad u vlasnixtvu taqno jednog od ǌih). Ti gradovi su
povezani nekim putevima (putevima je mogu�e kretati se u oba smera), pri qemu:
svaka dva grada su povezana najvixe jednim putem; svaki put povezuje grad kance-
lara Ota sa gradom kraǉa Fraǌe; svaki grad je putem povezan sa taqno k drugih
gradova, k > 2; iz svakog grada je putevima mogu�e sti�i do svakog drugog grada.
Zemǉa Z je u ratu sa zemǉom W . Baron Minhauzen je javio neprijateǉima iz
zemǉe W da postoji put takav da, ukoliko se on unixti, postoja�e neka dva grada
takva da vixe ne�e biti mogu�e sti�i iz jednog u drugi preostalim putevima.
Da li Baron Minhauzen la�e?
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