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Qetvrti razred – A kategorija

1. Dati su vektori ~a = (2, 1, p) i ~b = (2, p+ 1, 4).

a) Odrediti sve mogu�e vrednosti parametra p za koje postoji vektor ~v takav
da va�i:

~a · ~v =
∣∣~b∣∣;

~a× ~v = ~b.

b) Za svaku takvu vrednost p odrediti sve takve vektore ~v, i za svaki od ǌih
odrediti uglove koje on zaklapa sa ~a i ~b.

2. Koliko postoji rastu�ih konaqnih nizova prirodnih brojeva qiji je prvi element
jednak 1, posledǌi element jednak 25, i svaka dva uzastopna qlana se razlikuju
za 2 ili 3?

3. Dat je prirodan broj n. Neka je N broj brojeva koji zapisani u sistemu sa osnovom
n+ 1 imaju sve cifre razliqite od 0 i razliqite me�usobno. Dokazati:

|n!e−N | < 1 +
1
n
.

4. Iz taqke P su konstruisane tangente PA i PB na kru�nicu γ (gde A,B ∈ γ). Na
pravoj PA uoqena je taqka Q takva da va�i raspored P −A−Q i PA ∼= AQ, a C je
proizvoǉna taqka na du�i AB razliqita od A i B. Kru�nica opisana oko 4PBC
seqe kru�nicu γ u taqki D, D 6≡ B. Dokazati: ]PBD ∼= ]QCA.

5. U skupu nenegativnih celih brojeva rexiti jednaqinu

p3 + 41 = 7(7q!− r3).

Vreme za rad 180 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.


