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Prvi razred – A kategorija

1. Za konaqne skupove A, B, C i D va�i D ⊆ A ∪B, D ⊆ C i

|A4B|+ |B \ C|+ |C \D|+ |B ∩D| = |A|.

a) Dokazati da va�i B ∪ C ⊆ A.
b) Da li mora va�iti neka od inkluzija B ⊆ C ili C ⊆ B?

2. Data je kru�nica k s centrom u taqki O i taqka T u ǌenoj spoǉaxǌosti. Tangente
iz T na k dodiruju k u taqkama A i B. Neka je k′ kru�nica s centrom u taqki T
koja prolazi kroz taqke A i B. Neka je C proizvoǉna taqka na k′ koja je pritom
u spoǉaxǌosti kru�nice k, pri qemu prave CA i CB seku kru�nicu k jox u
taqkama D i E, redom, i va�i poredak C −A−D i C −E −B. Dokazati da je DE
preqnik kru�nice k.

3. Na jednom koxarkaxkom turniru uqestvuje 16 ekipa koje igraju dvokru�no, tj.
svaka ekipa igra po dva puta sa svakom drugom. Prolaz na naredni turnir ostva-
ruje prvoplasiranih 8 ekipa. Poredak ekipa se odre�uje na osnovu broja pobeda,
a ukoliko postoji vixe ekipa s istim brojem pobeda, ǌihov me�usobni poredak se
utvr�uje �rebom. Koliko je najmaǌe pobeda potrebno jednom timu da bi osigurao
prolaz?

4. Odrediti sve prirodne brojeve n koji imaju slede�a svojstva: n je deǉiv sa 2 ali
ne i sa 4, zbir cifara broja n je jednak 6, broj delilaca broja n je jednak 8, zbir
delilaca broja n je deǉiv sa 10 i n ne daje ostatak 12 niti 14 pri deǉeǌu sa 16.

5. Du�ine stranica nekog trougla su me�usobno razliqiti prirodni brojevi, a ǌe-
gova povrxina je tako�e prirodan broj. Da li taj trougao mora biti pravougli?
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