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1. Oznaqimo sa A′, B′ i C ′, redom, podno�ja visina iz temena A, B i C u 4ABC. Neka
su IA, IB i IC centri upisanih kru�nica u 4AB′C ′, 4BA′C ′ i 4CA′B′, redom.
Dokazati da je ortocentar 4IAIBIC ujedno i centar upisane kru�nice u 4ABC.

2. Neka su x1, x2, . . . , xn realni brojevi. Poznato je da za svako i, i ∈ {1, . . . , n}, postoji
prirodan broj k takav da va�i xi + xi+1 + · · ·+ xi+k−1 > 0 (gde indekse posmatramo
cikliqno po modulu n). Dokazati: x1 + x2 + · · ·+ xn > 0.

3. Dat je prirodan broj n. Dokazati da za svaki neparan broj x postoji prirodan
broj y takav da va�i yy ≡ x (mod 2n).

4. Ka�emo da se mnogougao M0 u ravni mo�e obmotati sa n kopija ako postoje mno-
gouglovi M1, M2, . . . ,Mn podudarni s mnogouglom M0 takvi da va�i:

1◦ svaka dva mnogougla Mi i Mj, 0 6 i < j 6 n, imaju disjunktne unutraxǌosti;

2◦ svaki od mnogouglova M1, M2, . . . ,Mn ima bar jednu zajedniqku rubnu taqku
s mnogouglom M0;

3◦
Sn

i=0 Mi je mnogougao takav da je strogo u ǌegovoj unutraxǌosti sadr�an
mnogougao M0.

Da li postoji mnogougao kojim se ne mo�e poploqati ravan, a koji se mo�e obmo-
tati sa 8 kopija?

Vreme za rad 240 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.


