
Ministarstvo prosvete, nauke i tehnoloxkog razvoja
Druxtvo matematiqara Srbije

DR�AVNO TAKMIQEǋE IZ MATEMATIKE
UQENIKA SREDǋIH XKOLA

5. mart 2016.

Tre�i razred – A kategorija

1. Dat je 4ABC. Simetrala ]BAC seqe stranicu BC u taqki D. Neka je M sredixte
du�i BD. Uoqimo kru�nicu k koja prolazi kroz taqku A, dodiruje stranicu BC
u taqki D, i seqe du�i AM i AC u taqkama P i Q, redom (P,Q 6≡ A). Dokazati
da su taqke B, P i Q kolinearne.

2. Da li postoji prirodan broj n takav da su n− 2015 i
n

2015
prirodni brojevi koji

imaju taqno 2015 delilaca?

3. U toku je veliki skup n mudraca koji sede za okruglim stolom. Svaki mudrac ili
uvek la�e ili uvek govori istinu. Mesta na kojima mudraci sede su numerisana
od 1 do n poqevxi od nekog mesta i idu�i redom u smeru kazaǉke na satu gledano
odozgo. Novinar, �ele�i da utvrdi koji su mudraci la�ǉivci, ixao je redom oko
stola i intervjuisao mudrace, i za svako k, k = 1, 2, . . . , n, mudrac na k-tom mestu
mu je rekao da su slede�ih k mudraca od ǌega u smeru kazaǉke na satu gledano
odozgo svi la�ǉivci.

a) Za koje vrednosti n je mogu�e da mudraci daju ovaj skup izjava?

b) Za koje vrednosti n (me�u onim vrednostima za koje je ovakav skup izjava
mogu�) novinar i daǉe ne�e biti u staǌu da utvrdi za svakog mudraca da
li je la�ǉivac ili istinoǉubac?

c) Za n = 2016 odrediti na kojim mestima sede mudraci istinoǉupci.

4. Neka je data funkcija f : R→ R koja nije konstantna takva da va�i

f(x)f(x− y) + f(y)f(x + y) = f(x)2 + f(y)2 za sve x, y ∈ R.

Dokazati: f(x + y) = f(x) + f(y) za sve x, y ∈ R.

Vreme za rad 240 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.


