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Qetvrti razred – A kategorija

1. Na�i sve prirodne brojeve n za koje je polinom (x+ 1)n− xn− 1 deǉiv polinomom

a) x2 + x+ 1;

b) (x2 + x+ 1)2.

2. Odrediti sve trojke (p, q, r) razliqitih prostih brojeva za koje je
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prirodan broj.

3. Dat je jediniqni kvadrat ABCD. Neka d(U, V W ) oznaqava rastojaǌe taqke U od
prave VW . Odrediti za koju se taqku X iz ravni kvadrata ABCD dosti�e mini-
malna vrednost izraza AX +BX + d(X,CD), i izraqunati tu vrednost.

4. Neka je funkcija f : N→ N0 definisana na slede�i naqin: ako je n = pα1
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kanoniqka faktorizacija broja n, tada va�i

f(n) = |{i 6 k : αi = 1}|.

(Na primer: f(2016) = f(25 · 32 · 71) = 1; f(100) = f(22 · 52) = 0.) Da li je za svaki
prirodan broj N mogu�e na�i N uzastopnih prirodnih brojeva takvih da za svaki
broj n u tom nizu va�i f(n) = 2016?

5. Dato je 10 novqi�a pore�anih u vrstu. Me�u ǌima su dva la�na, i za ǌih je
poznato da su susedni. U jednom pitaǌu dozvoǉeno je odabrati skup novqi�a A
i pitati koliko ima la�nih me�u ǌima. Mogu�e je postaviti dva pitaǌa, pri
qemu �e odgovori uslediti tek nakon xto oba pitaǌa budu postavǉena.

a) Da li je na ovaj naqin mogu�e odrediti la�ne novqi�e?

b) Da li je na ovaj naqin mogu�e odrediti la�ne novqi�e, uz dodatno ograniqeǌe
da se skup A mora sastojati od nekoliko uzastopnih novqi�a?
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