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Tre�i razred – A kategorija

1. U skupu prirodnih brojeva rexiti jednaqinu

11x2 + 2016 = 11x2y + y2.

2. Odrediti broj parova prirodnih brojeva (a, b) takvih da va�i a 6 2016, b 6 2016 i
a 6≡ b (mod d) za svaki pravi delilac d broja 2016 (pravi delioci su svi delioci
osim 1 i 2016).

3. Posejdon, grqki vodeni bog, okupio je 2016 qam
ija i predlo�io im slede�u igru.
Na poqetku igre Posejdon �e izabrati dvojicu i postaviti ih na dve lokacije na
beskonaqno dugaqkoj, pravolinijskoj reci. Qam
ije potom treba da prona�u jedan
drugog (tj. da se susretnu na reci). Maksimalna brzina ǌihovih qamaca iznosi
1 m

s , i mogu se kretati bilo uzvodno, bilo nizvodno. Svaki qam
ija u svakom
trenutku zna taqan polo�aj svog qamca na reci, kao i vreme proteklo od poqetka
igre. Me�utim, nijedan od izabranih qam
ija ne zna identitet drugog izabranog
qam
ije. Qam
ije (svih 2016) imaju mogu�nost da zajedniqki osmisle strategiju
pre poqetka igre, ali kad igra poqne, nikakva komunikacija me�u qam
ijama nije
dozvoǉena. Dokazati da qam
ije mogu osmisliti strategiju koja �e im garanto-
vati uspeh bez obzira na to koja dvojica su izabrana i bez obzira na ǌihove
poqetne polo�aje na reci.

4. Neka je dat 4ABC. Neka je taqka D sredixte stranice BC. Kru�nica γ1 prolazi
kroz D i dodiruje pravu AB u taqki B, a kru�nica γ2 prolazi kroz D i dodiruje
pravu AC u taqki C. Kru�nice γ1 i γ2 se seku u taqki M , M 6≡ D. Dokazati da
taqka simetriqna taqki M u odnosu na pravu BC le�i na pravoj AD.

5. Funkcija f : N0 → N0 je zadata uslovima:

• f(1) = 1,

• f(2n) = 2f(n) i

• f(4n+ 1) = f(4n+ 3) = f(2n) + f(2n+ 1) za sve n ∈ N0.

Dokazati da za sve n va�i f(n) > n
3 . Kada se dosti�e jednakost?

Vreme za rad 180 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.


