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Tre�i razred – A kategorija

Niz (xi)∞i=0 je definisan uslovima x0 = 1 i xi+1 = xi + yi − 1, gde je yi najmaǌi1.
prirodan broj koji ne deli xi. Da li va�i xn = 20! za neki prirodan broj n?

Dat je konveksan petougao ABCDE takav da su mu uglovi kod temena C i E pravi i2.
va�i ]EDA = ]CDB. Neka je N podno�je visine iz temena D u oxtrouglom 4ABD,
i neka je M sredixte du�i AB. Dokazati da su taqke C, M , N i E koncikliqne.

Neka je n fiksiran prirodan broj. Neka je k bilo koji prirodan broj ne ve�i od3.
n i neka je S skup nekih k razliqitih prostih brojeva. Marija i Marko igraju
naizmeniqno slede�u igru. Svako od ǌih bira jedan prirodan broj ve�i od 1 qiji
svi prosti delioci pripadaju skupu S i koji nije deǉiv nijednim od prethodno
izabranih brojeva. Marija igra prva, a gubi onaj ko ne mo�e da povuqe potez.
Dokazati da Marija ima pobedniqku strategiju za bar 2

3n mogu�ih vrednosti
parametra k.

Uqenici tre�eg razreda su za doma�i imali slede�i zadatak:4.

Odabrati pozitivne realne brojeve a i b i skicirati (u istom koordinatnom
sistemu) grafike funkcija f, g : R→ R definisane sa f(x) = ax +b i g(x) = bx +a.

Pri pregledu doma�eg zadatka, doxavxi do Perice, profesor je rekao: ,,Perice,
ne znam koje si brojeve a i b odabrao, ali nisi dobro skicirao grafike. Naime,
nije mogu�e da grafici ovakvih funkcija imaju taqno dve zajedniqke taqke.“ Da
li je profesor u pravu?

Vreme za rad 240 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.


