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Qetvrti razred – A kategorija

Na�i skup vrednosti izraza1.
xy + xz + yz

x + y + z

uz ograniqeǌa x, y, z > 0 i xyz = 1.

Na�i sve brojeve sa 31 012 015 cifara takvih da se izmenom ma koje cifre uvek2.
dobija broj koji nije deǉiv sa 11.

Na beskonaqno velikoj tabli zapisani su svi prirodni brojevi, svaki taqno po3.
jedanput. U jednom koraku dozvoǉeno je izbrisati konaqno mnogo brojeva s table,
recimo a1, a2, . . . , an, i umesto ǌih napisati ili broj

a1 + a2 + · · ·+ an,

ili broj
1

1
a1

+ 1
a2

+ · · ·+ 1
an

.

Dokazati da je za ma koji pozitivan racionalan broj q mogu�e nakon konaqnog
broja opisanih koraka dobiti na tabli broj q.

Neka je C taqka na kru�nici k1. Kru�nica k2 sa centrom C seqe k1 u taqkama P i4.
Q. Tangenta iz centra O kru�nice k1 na kru�nicu k2 dodiruje k2 u taqki N i seqe
k1 u taqkama A i B, pri qemu va�i AN > BN . Prave AC i PQ se seku u taqki K,
a prava NK seqe k2 u taqki L 6≡ N . Dokazati: AL ⊥ PQ.

Da li postoji rastu�i niz prirodnih brojeva (an)∞n=1 takav da se svaki prirodan5.
broj m ∈ N mo�e na jedinstven naqin predstaviti u obliku m = ai − aj za neke
i, j ∈ N?

Vreme za rad 180 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.


