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Na tabli je zapisan pozitivan realan broj x. U jednom koraku dozvoǉeno je uraditi1.
slede�e: ukoliko je na tabli ve� zapisan broj a, dozvoǉeno je dopisati neki od
brojeva a + 1 ili 1

a , ili, ukoliko su na tabli ve� zapisani brojevi a i b za koje
va�i a > b, tada je dozvoǉeno dopisati neki od brojeva a + b ili a − b. Dokazati
da je posle konaqno mnogo koraka mogu�e dobiti na tabli broj x2.

Neka je P (n) proizvod svih cifara prirodnog broja n. Na�i sve prirodne brojeve2.
n za koje va�i n = P (n) + 18.

Neka su a i b prirodni brojevi. Dokazati da prirodni brojevi c i d takvi da va�i3.
a2 + b2 + c2 = d2 postoje ako i samo ako je bar jedan od brojeva a i b paran.

Kru�nice k1 i k2 seku se u taqkama P i Q, pri qemu kru�nica k1 prolazi kroz4.
centar kru�nice k2. Razliqite taqke A i B le�e na delu kru�nice k1 koji je
unutar k2 i pritom su jednako udaǉene od centra kru�nice k2. Ako prava PA seqe
k2 u taqki D 6≡ P , dokazati da tada va�i AD = PB.

U bioskopsku salu koja ima 2015 mesta uxlo je 2014 posetilaca, me�u kojima je i5.
Mika. Svi ovi posetioci seli su na proizvoǉna mesta, ne obaziru�i se na to koje
mesto im je nameǌeno prema karti. Na pola filma u salu ulazi 2015. posetilac. On
�eli da sedne bax na svoje mesto prema karti, i ukoliko je ono zauzeto, podi�i �e
s tog mesta gledaoca koji tu sedi. Podignuti gledalac potom gleda koje je ǌegovo
sedixte, i ako je ono zauzeto, i on �e podi�i gledaoca koji sedi na ǌegovom mestu.
Ovakav postupak se nastavǉa sve dok ne bude podignut gledalac kome je prema karti
dodeǉeno mesto koje je slobodno (i on �e tada sesti na to mesto). Neka je a broj
onih poqetnih rasporeda za koje �e tokom qitavog ovog komexaǌa i Mika u nekom
momentu biti podignut, a b broj preostalih poqetnih rasporeda. Koji od slede�a
tri odnosa va�i: a > b, a = b ili a < b?

Vreme za rad 180 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.


