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Tre�i razred – A kategorija

U trouglu ABC je AB = AC. Taqke D, E i F izabrane su na1.
stranicama BC, CA i AB, redom, tako da prave EF i BC nisu
paralelne i da va�i ^EDF = ^ABC. Dokazati da prava BC
dodiruje opisanu kru�nicu trougla DEF ako i samo ako je D
sredixte stranice BC.

Za neprazne podskupove A i B skupa {1, 2, . . . , n} pixemo A < B2.
ako je svaki element skupa A maǌi od svakog elementa skupa B.
Dokazati da je broj parova nepraznih podskupova (A,B) skupa
{1, 2, . . . , n} takvih da je A < B jednak (n− 2) · 2n−1 + 1.

Odrediti sve n ∈ Z takve da se iz skupa {n, n+1, . . . , n+2014} mo�e3.
izbaciti jedan broj, tako da se ostali brojevi mogu podeliti na
dva disjunktna skupa A i B, za koje je |A| = |B| i∑

k∈A

k2 =
∑
k∈B

k2.

Odrediti sve prirodne brojeve n takve da4.

3n − 2n | 6n + 3n + 1.
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Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.


