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Tre�i razred – A kategorija

Neka su x, y, z realni brojevi takvi da va�i x + y + z = 0.1.
Dokazati da va�i nejednakost

6(x3 + y3 + z3)2 6 (x2 + y2 + z2)3.

Neka su n, k ∈ N ∪ {0} takvi da je 0 6 k 6 n. Dokazati da va�i2.
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Znaju�i da va�i3.

(4005 · 6!)3 = (5 021 004 40a 22b 000 000 000 000)6,

odrediti cifre a i b.
(Za cele brojeve 0 6 a0, a1, . . . , ak 6 5 oznaka (ak . . . a1a0)6 pre-
dstavǉa zapis broja u bazi sa osnovom 6.)

Taqka D unutar oxtrouglog trougla ABC izabrana je tako da4.
va�i AD = BD. Neka je taqka E presek pravih CD i AB. Ako
je AE : EB = CD : CE, dokazati da je CB = CE.

U nekoj zemǉi �ivi konaqno mnogo stanovnika. Svaki od ǌih5.
voli bar jednog i poxtuje bar jednog stanovnika (ne obavezno
istog). Poznato je da:

(1) ako stanovnik A voli stanovnika B, onda svi stanovnici
koji poxtuju stanovnika A vole stanovnika B;

(2) ako stanovnik A poxtuje stanovnika B, onda svi stanovnici
koji vole stanovnika A poxtuju stanovnika B.

Dokazati da postoji stanovnik koji voli sebe.

Vreme za rad 180 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.


