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Perica pokuxava da prona�e 2n + 1 najmaǌih uzastopnih prirodnih1.

brojeva, tako da je zbir kvadrata najmaǌih n+ 1 brojeva jednak zbiru
kvadrata najve�ih n brojeva. Ukoliko prona�e takve brojeve, Perica
ih zapisuje u n−tu vrstu svoje piramide, a ukoliko takvi ne postoje,
n−ta vrsta ostaje prazna. Nakon prva tri koraka (n = 1, n = 2 i n = 3)
Pericina piramida ima slede�i izgled

32 + 42 = 52

102 + 112 + 122 = 132 + 142

212 + 222 + 232 + 242 = 252 + 262 + 272.

Ka�emo da se brojevi 3, 4 i 5 nalaze u prvoj vrsti; brojevi 10, 11,
12, 13 i 14 se nalaze u drugoj vrsti; brojevi 21, 22, 23, 24, 25, 26 i
27 se nalaze u tre�oj vrsti. Ukoliko Perica nastavi sa pravǉeǌem
piramide na opisani naqin, da li �e se u nekoj vrsti na�i broj 2011?

Neka su H i O redom ortocentar i centar opisane kru�nice trougla2.
ABC (AB 6= AC). Prave AH i AO seku opisanu kru�nicu trougla ABC

po drugi put u taqkama M i N , redom. Oznaqimo sa P , Q, R preseqne
taqke pravih BC i HN , BC i OM , HQ i OP , redom. Dokazati da je
qetvorougao AORH paralelogram.

Za prirodan broj ka�emo da je simetriqan ako se u dekadnom sistemu3.

isto pixe sa leva na desno i sa desna na levo. Dokazati da postoji
beskonaqno mnogo prirodnih brojeva n takvih da su brojevi n2, n3 i n4

simetriqni, a broj n5 nije simetriqan.

Za koje prirodne brojeve m i n se pravougaonik dimenzija m× n mo�e4.

poploqati (bez preklapaǌa) figurama sastavǉenih od jediniqnih kva-
drata kao na slici? Figure se ne mogu rotirati ili okretati.

Vreme za rad 240 minuta.
Svaki zadatak vredi 25 poena.

Svaki zadatak pisati na zasebnom listu.


