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U trouglu ABC va�i:1.

(1) DE ∥ AB, D ∈ AC i E ∈ BC;

(2) DF ∥ CB, F ∈ AB;

(3) AE ∩DF = {G} i CF ∩DE = {H}.

Dokazati da je GH ∥ AC.

Data je tabla dimenzija 3 × 4. Dva igraqa naizmeniqno postavǉaju2.
domine na poǉa table (svaka domina postavǉa se na dva poǉa) koje se
ne smeju preklapati. Pobednik je igraq koji postavi posledǌu dominu.

(a) Na koliko razliqitih naqina se mogu postaviti dve domine?

(b) Koliko ima razliqitih pozicija nakon postavǉene dve domine?

(v) Koji od igraqa ima dobitnu strategiju?

(Domine su pravougaonici dimenzija 1 × 2. Igraqi na raspolagaǌu
imaju dovoǉan broj domina.)

Dato je n taqaka x1, x2, . . . , xn na segmentu [0, 1]. Dokazati da postoji3.
taqka x ∈ [0, 1] tako da je proseqno rastojaǌe od taqke x do taqaka x1,

x2, . . . , xn jednako
1

2
.

Neka je n ∈ N. Dati su proizvoǉni pozitivni brojevi b1>b2> . . .>b2n i4.
ǌihova proizvoǉna permutacija (a1, a2, . . . , a2n) . Dokazati da za svako
t> 0 va�i nejednakost

(a1a2 + t)(a3a4 + t) · . . . · (a2n−1a2n + t)6 (b1b2 + t)(b3b4 + t) · . . . · (b2n−1b2n + t).

Neka su p i q prosti brojevi, pri qemu je p = 2q + 1. Odrediti (ako5.
postoji) najmaǌi prirodan broj n takav da va�i

p | qn + nq.

Vreme za rad 180 minuta.
Svaki zadatak vredi 20 poena.


