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Dokazati da je prirodan broj n > 4 prost ako i samo ako n |
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Za realan broj b neka je2.
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Odrediti min
b∈R

f(b).

Neka su m,n > 2 prirodni brojevi i A = (a1, . . . , am) ure±ena m-torka, a3.
B = (b1, . . . , bn) ure±ena n-torka kompleksnih brojeva razliqitih od 0. U
jednom koraku mogu²e je izvrxiti jednu od slede²ih operacija:

1◦ Izabrati 1 6 i < j 6 m i z ∈ C \ {0} i brojeve ai i aj zameniti
brojevima zai i

aj

z
, redom.

2◦ Izabrati 1 6 i < j 6 n i z ∈ C \ {0} i brojeve bi i bj zameniti

brojevima zbi i
bj

z
, redom.

3◦ Izabrati 1 6 i 6 m, 1 6 j 6 n i z ∈ C\{0} i brojeve ai i bj zameniti
brojevima zai i zbj, redom.

Moжe li se primenom konaqno mnogo ovih operacija od A i B dobiti
m-torka A = (a1, . . . , am) i n-torka B =

(

b1, . . . , bn

)

, redom?

Za svaki prirodan broj n sa p(n) oznaqen je broj kvadratnih funkcija4.
f(x) = ax2 + bx + c qiji su koreni celi brojevi i a, b, c ∈ {1, 2, . . . , n}.
Dokazati da za n > 4 vaжi n < p(n) < n2.

Neka je ABCDE konveksan petougao. Neka je {P1} = AB∩ED, {P2} = BC∩5.
EA, {P3} = CD∩BA, {P4} = DE∩CB i {P5} = EA∩DC. Kruжnice opisane
oko trouglova P1AE, P2BA, P3CB, P4DC i P5ED seku se u taqkama A′,
B′, C ′, D′ i E′ razliqitim od taqaka A, B, C, D i E. Dokazati da su
taqke A′, B′, C ′, D′ i E′ koncikliqne.
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