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Tre�i razred – A kategorija

Neka S(n) oznaqava zbir cifara prirodnog broja n. Na�i sve1.
brojeve n takve da je S(n) = S(2n) = . . . = S(n2).

Neka su E i F taqke na stranicama AC i AB trougla 4ABC2.
takve da je EF ‖ BC. Dokazati da preseqne taqke krugova nad
preqnicima BE i CF pripadaju visini iz temena A.

U qetvorouglu ABCD je ^DAB = 150◦, ^DAC + ^ABD = 120◦ i3.
^DBC − ^ABD = 60◦. Na�i ^BDC.

Neka za pozitivne realne brojeve x i y va�i4.

x2 + y3 > x3 + y4.

Dokazati da je
x3 + y3 6 2.

Dokazati da se za svako n ∈ N, me�u svim prirodnim brojevima5.
koji sadr�e u svom dekadnom zapisu samo cifre 1, 9 i 2 (i pri
tom se svaka od ǌih bar jednom pojavǉuje u tom zapisu) mo�e
na�i bar jedan koji je deǉiv sa 2n.

Vreme za rad 240 minuta.
Zadatke detaǉno obrazlo�iti.


