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Qetvrti razred – A kategorija

Dat je konveksan petougao ABCDE kod koga je DC = DE i1.
^DCB = ^DEA = 90◦. Neka je F unutraxǌa taqka segmenta
AB odre�ena uslovom AF : BF = AE : BC. Dokazati da je
^FCE = ^ADE i ^FEC = ^BDC.

Dat je oxtrougli trougao ABC. Neka su M , N i P sredixta2.
stranica AB, AC i BC, A0 podno�je normale iz taqke N na
stranicu BC, i neka je A1 sredixte du�i MA0. Konstruiximo
analogno B1 i C1. Dokazati da se prave AA1, BB1 i CC1 seku
ako i samo ako je trougao ABC jednakokrak.

Oznaqimo sa d(n) broj delilaca prirodnog broja n. Odrediti3.
sve prirodne brojeve n takve da me�u brojevima

n, d(n), d(d(n)), d(d(d(n))), . . .
nema nijednog potpunog kvadrata.

Na�i sve 1-1 funkcije f : N → N koje zadovoǉavaju uslove:4.
1◦ f(f(m) + f(n)) = f(f(m)) + f(n), 2◦ f(1) = 2, f(2) = 4.

Neka je A skup od 6 elemenata. Dokazati da u svakoj famili-5.
ji {A1, A2, . . . , A11} razliqitih troelementnih podskupova od A,
postoje tri razliqita skupa Ai, Aj i Ak koji su svi podskupovi
istog qetvoroelementnog skupa.

Vreme za rad 240 minuta.
Zadatke detaǉno obrazlo�iti.


