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Qetvrti razred – A kategorija

Neka su f i g ne-nula polinomi istog stepena sa celobrojnim koefici-1.
jentima. Ako je f(n) deǉivo sa g(n) za svako n ∈ N, dokazati da postoji
c ∈ Z takvo da je f(x) = cg(x) za svako x ∈ R.

Dokazati da je broj2. [
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deǉiv sa 7. ([x] je najve�i ceo broj koji nije ve�i od x.)

Dat je triedar sa vrhom O, i taqke A,B,C na ǌegovim ivicama koje3.
su jednako udaǉene od taqke O. Neka je S centar lopte upisane u taj
triedar. Dokazati da je vektor

−→
OS kolinearan sa vektorom

sin^BOC · −→OA+ sin^COA · −−→OB + sin^AOB · −−→OC.

U kutiji se nalaze jedna plava i 99 crvenih kuglica. Iz kutije se slu-4.
qajno biraju kuglice jedna za drugom i ostavǉaju van kutije sve dok se ne
izabere kuglica (oznaqimo je sa A) koja se po boji razlikuje od prethodno
izabrane kuglice. Kuglica A se vra�a u kutiju i eksperiment poqiǌe
iz poqetka. Proces se nastavǉa sve dok se ne uzmu sve kuglice. Izbori
kuglica su me�usobno nezavisni. Kolika je verovatno�a da je posledǌa
izabrana kuglica plava?

Dokazati da se u koordinatnoj ravni mo�e nacrtati kru�nica koja ne5.
prolazi ni kroz jednu taqku sa celobrojnim koordinatama, a u qijoj se
unutraxǌosti nalaze taqno 2002 takve taqke.

Vreme za rad 240 minuta.


