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Tre�i razred – A kategorija

U oxtrouglom nejednakokrakom trouglu ABC uoqena je taqka T iz koje se1.
svaka stranica tog trougla vidi pod uglom od 120◦ (Toriqelijeva taqka
trougla). Neka su A1, B1 i C1 podno�ja normala iz taqke T na stranice
trougla, i k kru�nica opisana oko △A1B1C1. Ako su A2, B2 i C2 preseqne
taqke kru�nice k sa stranicama trougla ABC razliqite od taqaka A1,
B1, C1, dokazati da je △A2B2C2 jednakostraniqan.

Odrediti sve parove (m,n) celih brojeva tako da va�i jednakost2.

(5 + 3
√
2)m = (3 + 5

√
2)n.

Neka su a⃗, b⃗, c⃗ nekomplanarni vektori u R3, i α, β, γ realni brojevi.3.
Dokazati da su vektori

βc⃗− γb⃗, γa⃗− αc⃗, α⃗b− βa⃗

komplanarni.

Odrediti sve proste brojeve p1, p2, . . . , p8 za koje va�i4.

p21 + p22 + · · ·+ p28 + 992 = 4p1p2 · · · p8.

Dat je polinom P (x) qiji je slobodni qlan razliqit od nule. Ako za5.
svaki realan broj x va�i

P (x)P (2x2) = P (2x3 + x),

dokazati da P (x) nema nijednu nulu u skupu realnih brojeva.

Vreme za rad 180 minuta.


