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Prvi razred – A kategorija

Da li se prvih sto prirodnih brojeva mogu podeliti u tri grupe, tako1.
da je zbir brojeva prve deǉiv sa 102, zbir brojeva druge deǉiv sa 203, i
zbir brojeva tre�e deǉiv sa 304?

Dat je oxtrougli trougao ABC. Neka je BK (K ∈ AC) simetrala ǌegovog2.
unutraxǌeg ugla u temenu B, CD visina, N ∈ CD taqka takva da je
KN ⊥ BC, i M = BK ∩CD. Ako je P preseqna taqka kruga opisanog oko
trougla BKN i prave AB, P ̸= B, dokazati da je PK = PM .

Neka su a, b, c pozitivni brojevi takvi da je a > c i b > c. Dokazati:3. √
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ab .

Dat je krug k polupreqnika 31mm i izlomǉena linija ℓ du�ine 61mm4.
kojoj se obe krajǌe taqke nalaze na tom krugu. Dokazati da postoji prava
p koja sadr�i centar kruga k takva da se sve taqke izlomǉene linije ℓ
nalaze sa iste strane prave p.

Dat je skup A od 2000 taqaka u ravni tako da me�u ǌima ne postoje tri5.
kolinearne. Dokazati da se ove taqke mogu spojiti sa 1000 plavih, 1000
crvenih i 1000 �utih du�i tako da va�i:

(1) svaka taqka skupa A spojena je sa taqno tri druge taqke skupa A;

(2) iz svake taqke skupa A polaze du�i tri razliqite boje;

(3) du�i razliqitih boja nemaju zajedniqkih unutraxǌih taqaka.

Vreme za rad 240 minuta.


