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Qetvrti razred – A kategorija

Dati su prirodni brojevi q, n i r, r 6 n. Dokazati da r! deli broj1.

(qn − 1)(qn − q) · · · (qn − qr−1).

Za kakve a, b ∈ R sistem jednaqina2. {
cosx+ cos y = a
sinx+ sin y = b

ima rexeǌa?

Dokazati da za svaki prirodan broj n va�i nejednakost
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(Sa {α} je oznaqen razlomǉeni deo broja α, tj. {α} = α − [α], gde je [α]
najve�i ceo broj koji nije ve�i od α.)

Pod odstojaǌem taqke M od figure Φ podrazumeva se najmaǌe od rasto-4.
jaǌa MN , gde je N ∈ Φ. Ako je dat trougao ABC, dokazati da je skup
taqaka ravni koje su bli�e taqki A nego zatvorenoj du�i BC, u odnosu
na gore definisano odstojaǌe, konveksan.

Opisati sve neprazne konaqne podskupove S intervala [0,∞] takve da za5.
svaka dva (ne obavezno razliqita) elementa x, y ∈ S va�i x + y ∈ S ili
|x− y| ∈ S.

Vreme za rad 240 minuta.


