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Qetvrti razred - A kategorija

1. Neka je A ukupan broj mogu�ih bojeǌa svih temena pravilnog n−tougla, n ∈ N, n>3,
u tri razliqite boje, a B ukupan broj mogu�ih bojeǌa tih istih temena u qetiri
razliqite boje, pri qemu su u drugom sluqaju susedna temena obojena razliqitim bo-
jama. U zavisnosti od n, razmotriti koji broj, A ili B, je ve�i i za koliko (prilikom
bojeǌa ne moraju sve boje biti upotrebǉene)?

2. Odrediti sve prirodne brojeve n takve da za svako x ∈ (0, π
2
) vaжi nejednakost

n sinx+ tg x

x
> n+ 1.

3. Na stranicama DE i EF pravilnog xestougla ABCDEF, redom, uoqene su taqke X

i Y. Neka je AXX ′ jednakostraniqan trougao, pri qemu su taqke X ′ i E sa suprotnih
strana prave AX, a AY Y ′ jednakostraniqan trougao, pri qemu su taqke Y ′ i E sa
suprotnih strana prave AY. Ako je X ′Y ′ = 3AB, dokazati da je EX = EY.

4. Da li postoji polinom P sa celobrojnim koeficijentima za koji vaжi

−76 P (−1)6−4 i P (2024) = P (20)24 + P (24)20?

5. Odrediti sve realne brojeve x za koje postoji prirodan broj n i konaqan niz realnih

brojeva x1, . . . , xn, takvih da je x1 = x, xk+1 =
xk

{xk}
, 1 6 k 6 n − 1, pri qemu je xn ∈ Z

({x} = x− ⌊x⌋, gde je ⌊x⌋ najve�i ceo broj ne ve�i od x, x ∈ R).

Vreme za rad 180 minuta.

Svaki zadatak vredi 20 poena.

Rexeǌa zadataka detaǉno obrazloжiti.


