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Tre�i razred - A kategorija

1. Neka je p prost broj oblika 4k + 1, za neko k ∈ N, k > 2. Dokazati da je

τ((p − 2)!!2 + 1)> 8,

gde je τ(n) ukupan broj pozitivnih delilaca prirodnog broja n (za m = 2n − 1 vaжi
m!! = (2n− 1)!! = (2n− 1) · (2n− 3) · . . . · 3 · 1, n ∈ N).

2. U skupu realnih brojeva rexiti jednaqinu

x2 − 4x+ 10 =
√

x3 − 4 +
√

3x3 − 20 + 2
√

9− x3.

3. Data je tabla dimenzija 2023× 2024. Aca i Branko igraju slede�u igru: Najpre Aca
bira poǉe table i postavǉa skakaqa, a potom naizmeniqno odigravaju potez skakaqem
(u skladu sa xahovskim pravilima), pri qemu u svakom potezu pomeraju skakaqa na
neko od poǉa table na koje skakaq do tada nije stao (tokom igre ne mogu pomeriti
skakaqa na poqetno poǉe - poǉe na koje je Aca, u poqetku igre, postavio skakaqa).
Igru gubi igraq koji ne moжe da odigra potez. Ukoliko Branko igra prvi (nakon xto
je Aca postavio skakaqa), koji igraq ima pobedniqku strategiju?

4. Odrediti polinom P sa celobrojnim koeficijentima, takav da je broj P (n) + 22n

deǉiv sa 2401, za svako n ∈ N.

5. Dat je trougao ABC sa ortocentrom H i opisanom kruжnicom k. Neka je A′ taqka
takva da je AA′ preqnik kruжnice k. Neka je M sredixte stranice BC i neka prava AH

seqe kruжnicu k u taqki D. Kruжnica kroz taqke M i A′, koja dodiruje kruжnicu k,
seqe pravu BC, ponovo, u taqki E. Dokazati da se prave DM i A′E seku na kruжnici
k.

Vreme za rad 180 minuta.

Svaki zadatak vredi 20 poena.

Rexeǌa zadataka detaǉno obrazloжiti.


