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Prvi razred - A kategorija

1. Poznato je da je broj 21982145917308330487013369 jednak broju n13, za neki prirodni
broj n. Odrediti broj n.

2. Data je tabla dimenzija 2023× 2024. Aca i Branko igraju slede�u igru: Najpre Aca
bira poǉe table i postavǉa kraǉicu, a potom naizmeniqno odigravaju potez kraǉicom
(u skladu sa xahovskim pravilima), pri qemu u svakom potezu pomeraju kraǉicu na
neko od poǉa table na koje kraǉica do tada nije stala (tokom igre ne mogu pomeriti
kraǉicu na poqetno poǉe - poǉe na koje je Aca, u poqetku igre, postavio kraǉicu).
Igru gubi igraq koji ne moжe da odigra potez. Ukoliko Branko igra prvi (nakon xto
je Aca postavio kraǉicu), koji igraq ima pobedniqku strategiju?

3. Sa koliko najvixe nula moжe da se zavrxava broj N = 1n+2n+3n+4n, gde je n ∈ N?

4. Neka je X sredixte osnovice AB trapeza ABCD. Ako je ∢ADX = ∢BCX, dokazati
da su simetrale uglova ∢ADX,∢DXC i ∢XCB prave istog pramena, tj. da se sve tri
seku u jednoj taqki ili da su paralelne.

5. Beskonaqni niz prirodnih brojeva a1, a2, a3, . . . je definisan sa:

a1 = a2 = 1, an+2 = an+1 + an,

za svako n ∈ N. Dokazati da vaжi
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Vreme za rad 180 minuta.

Svaki zadatak vredi 20 poena.

Rexeǌa zadataka detaǉno obrazloжiti.


