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Tre�i razred - A kategorija

1. Data je matrica A =

[
1 a
3 b

]
. Odrediti sve vrednosti parametara a i b tako da va�i

matriqna jednakost
A2 − 5A = 2I,

pri qemu je sa I oznaqena odgovaraju�a jediniqna matrica.

2. Urox i Veǉko igraju igru na tabli na kojoj su na poqetku napisani redom brojevi
n, n − 1, n − 2, ..., 1, pri qemu je n > 2 dati prirodan broj. U svakom potezu Urox ima
pravo da najvixe k puta izabere po dva susedna broja sa table i da im zameni mesta.
Veǉko u svakom potezu bira jedan broj i premexta ga na proizvoǉnu poziciju na tabli
(mo�e ga i ostaviti na istom mestu). Uroxev ciǉ je da na tabli budu rastu�e zapisani
brojevi 1, 2, ..., n, dok je Veǉkov ciǉ da ga spreqi u tome. Koliko najmaǌe mora biti k
tako da Urox ima pobedniqku strategiju?

3. Ispitati da li postoji prost broj p, kao i prirodni brojevi a i b, takvi da va�i
ap + bp = (2p− 1)!.

4. U oxtrouglom trouglu ABC, AB < AC, taqke D, E i F su, redom, podno�ja normala
iz temena A, B i C na odgovaraju�e stranice BC, CA i AB tog trougla. Oznaqimo sa
K presek pravih EF i BC, a sa X taqku na du�i BC takvu da je CX−BX = 2 (CD−BD).
Dokazati da kru�nica opisana oko trougla AKX sadr�i sredixte du�i EF .

5. Ako nenegativni realni brojevi a, b i c zadovoǉavaju uslov a + b + c = 3, na�i
maksimalnu mogu�u vrednost izraza:

(a) a+ ab+ bc+ ca;
(b) a+ ab+ bc.

Vreme za rad 180 minuta.
Svaki zadatak vredi 20 poena.

Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.


