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Qetvrti razred – A kategorija

Neka je ABCD qetvorougao sa pravim uglom kod temena B i oxtrim uglom kod temena D.1.

Neka je M sredixte duжi AB, a E preseqna taqka normale na AB u taqki A i normale na
AD u taqki M . Ako je F preseqna taqka pravih EC i MD i ako je prava MC normalna
na pravu BD, dokazati da je ∢BFA = ∢EMC.

Koliko ima trojki (a, b, c) realnih brojeva, takvih da kvadratna funkcija f(x) = ax2+bx+c2.

zadovoƩava f(a) = 2abc i f(b) = f(c) = abc?

Broj n dobijen je mnoжeƬem broja 2022 i prirodnog broja qiji dekadni zapis sadrжi samo3.

cifre 0 i 2. Odrediti koje cifre u dekadnom zapisu moжe imati broj n.

Odrediti sve prirodne brojeve n takve da vaжi4.

logn+1(n
2 + 3n) + log3n(n2 − 6) = log2(n−1)(n

3 + 9).

U ravni se nalazi skup T, koji se sastoji od 25 taqaka, me�u kojima su A i B, A 6= B, tako5.

da nikoje tri taqke iz T nisu kolinearne. Neka je D skup duжi koji zadovoƩava slede�e:

–krajƬe taqke svake duжi iz D su neke dve razliqite taqke iz T;

–svaka taqka iz T razliqita od A i B je krajƬa taqka najvixe dve duжi iz D;

–za svake dve taqke iz T postoji izlomƩena linija sastavƩena od duжi iz D koja ih
povezuje;

–ukupan broj trouglova koji se moжe formirati od duжi iz D jednak je 9;

–ukupan broj zatvorenih izlomƩenih linija koje se sastoje od 4 duжi iz D jednak je 9.

(a) Dokazati da skupu D pripada duж qije su krajƬe taqke A i B.

(b) Odrediti broj taqaka iz T koje su spojene i sa taqkom A i sa taqkom B duжima iz
skupa D.

Vreme za rad 180 minuta.
RexeƬa zadataka detaƩno obrazloжiti.


