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Tre�i razred – A kategorija

Dokazati da postoji cifra koja se u dekadnom zapisu broja 5 ·22021 pojavǉuje bar 62 puta.1.
Naī̄omena. 0,301 6 log10 2 6 0,302.

Na�i sve trojke (x, y, z) realnih brojeva koji zadovoǉavaju jednakost2.
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Dat je prirodan broj n. Familija F podskupova skupa N ima slede�a svojstva:3.

(i) za svako X ∈ F va�i |X| = n ili |X| = n+ 1;

(ii) kad god su A,B ⊂ N podskupovi takvi da je |A| = n, |B| = n+ 1 i A ⊂ B, taqno jedan
od ǌih pripada familiji F .

Dokazati da se, za neko m ∈ {n, n + 1}, F poklapa sa familijom svih m-toqlanih pod-
skupova skupa N.

Taqka O je centar paralelograma ABCD. Upisani krug ω1 trougla ABC dodiruje stra-4.
nice AB i AC redom u taqkama P i Q, a upisani krug ω2 trougla ABD dodiruje stranice
AB i BD redom u taqkama R i S. Prave PQ i RS se seku u taqki X. Dokazati da je
prava OX normalna na pravu koja spaja centre krugova ω1 i ω2.

Mo�e li se krug podeliti na me�usobno podudarne delove tako da bar jedan deo ne5.
sadr�i centar kruga (u unutraxǌosti ili na granici)?

Vreme za rad: 180 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.

Svaki zadatak vredi 20 bodova.


