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Drugi razred – A kategorija

Kvadratna funkcija f(x) = ax2 + bx + c sa realnim koeficijentima zadovoǉava uslov1.
a+ c+ 1 = b. Ako ona nema realnih nula, dokazati da je b < 1

2 .

Kompleksni brojevi a i b su takvi da je koliqnik2.

a2 + b2

ab

realan broj iz intervala (−2, 2). Dokazati da je |a| = |b|.

U kutiji se nalazi 25 kuglica, oznaqenih brojevima 1, 2, . . . , 25. Alimpije i Vartolomej3.
naizmeniqno stavǉaju po jednu kuglicu iz kutije na sto, pri qemu Alimpije igra prvi.
Igraq posle qijeg poteza je zbir brojeva izvuqenih kuglica deǉiv sa 3, ili koji uzme
posledǌu kuglicu iz kutije, gubi. Dokazati da, ma kako Vartolomej igrao, Alimpije
mo�e da pobedi.

U oxtrouglom trouglu ABC taqka O je centar opisanog kruga, a P taqka sa suprotne4.
strane prave BO u odnosu na taqku A takva da je AO = AP i AP ⊥ BO. Taqka Q je sre-
dixte du�i OP , a R taqka sa suprotne strane prave AB u odnosu na C takva da je ARB
jednakokrako-pravougli trougao sa pravim uglom u taqki R. Dokazati da je PR =

√
2·BQ.

Na�i sve trojke prirodnih brojeva (a, b, c) takve da su sva tri broja 2a+ b, 2b+ c i 2c+ a5.
stepeni broja 3.

(Sx̄̄eī̄en broja 3 je bilo koji broj oblika 3n, gde je n > 0 ceo broj.)

Vreme za rad: 180 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.

Svaki zadatak vredi 20 bodova.


