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Prvi razred – A kategorija

Date su tri razliqite taqke A, B i C na pravoj ℓ i taqka O van prave ℓ. Simetrale1.

duжi OA, OB i OC obrazuju trougao EFG. Dokazati da taqke O, E, F i G leжe na istoj
kruжnici.

Zmija polazi iz gorǌeg levog poǉa tablice 2×n, gde je n prirodan broj. Zmija iz jednog2.

poǉa moжe pre�i u drugo ako ta dva poǉa imaju zajedniqku ivicu, ali ne sme posetiti
nijedno poǉe dvaput. Na koliko naqina zmija moжe obi�i sva poǉa tablice?

Na�i sve troelementne skupove A koji imaju slede�a dva svojstva:3.

(i) Skup A ima bar dva zajedniqka elementa sa svojim partitivnim skupom P(A);

(ii) 3 ∈ A.

(Podrazumeva se da nijedan skup nije element samog sebe, niti element svog elementa.)

Neka je m > 1 prirodan broj. Dokazati da ne postoji niz od 2m uzastopnih prirodnih4.

brojeva koji svi imaju taqno po m prostih faktora, raqunaju�i i vixestrukost.

(Na primer, broj 8000 = 26 · 53 ima 6 + 3 = 9 prostih faktora.)

Da li je mogu�e podeliti kvadrat na konveksne petouglove?5.

Vreme za rad: 180 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazloжiti.

Svaki zadatak vredi 20 bodova.


